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Problema1. 

a) Determinaţi numerele naturale 𝑎 şi 𝑏 ştiind că 𝑎 ∙ 𝑏 = 1815 şi (𝑎, 𝑏) = 11.   

b) Arătaţi că numărul 𝑎 = 1 + 51 + 52 + 53 + ⋯ + 598 este divizibil cu 31. 

 

Problema 2.  

a) Arătați că numărul 300 poate fi scris ca sumă a patru pătrate perfecte.   

b) Arătați că există patru fracții distincte, 𝑥, 𝑦, 𝑧, 𝑡, care nu sunt numere naturale, astfel 

încât: 𝑥2 + 𝑦2 + 𝑧2 + 𝑡2 = 3.  

 

Problema3. 

Fie punctele 𝑂, 𝐴, 𝐵, 𝐶, 𝐷 astfel încât 𝑚(∢𝐴𝑂𝐷) =  140°, 𝐵 și 𝐶 se află în interiorul 

unghiului 𝐴𝑂𝐷, 𝐵 se află în interiorul unghiului 𝐴𝑂𝐶, 𝐶 se află în interiorul unghiului 𝐵𝑂𝐷,  

𝑏 ∙ 𝑚(∢𝐴𝑂𝐵) = 𝑎 ∙ 𝑚(∢𝐵𝑂𝐶) și 𝑐 ∙ 𝑚(∢𝐵𝑂𝐶) = 𝑏 ∙ 𝑚(∡𝐶𝑂𝐷), unde 𝑎, 𝑏, 𝑐 sunt numere prime 

distincte, astfel încât 7𝑎 + 14𝑏 + 2𝑐 = 77. Dacă 𝑂𝐸 este bisectoarea unghiului 𝐴𝑂𝐵 și 𝑂𝐹 este 

bisectoarea unghiului 𝐶𝑂𝐷, calculați măsura unghiului 𝐸𝑂𝐹. 

 

Problema4.  

Fie 𝐴1, 𝐴2, 𝐴3,…, 𝐴15 puncte distincte în plan și dreapta 𝑑 pe care sunt situate punctele 

𝐴1, 𝐴2, 𝐴3,…, 𝐴7, celelalte 8 fiind exterioare dreptei 𝑑. Orice dreaptă diferită de 𝑑 conține cel 

mult două puncte dintre cele 15 date. Aflați numărul dreptelor determinate de cele 15 puncte. 

 

Notă: 

• Timp de lucru 3 ore 

• Toate problemele sunt obligatorii 

• Pentru fiecare problemă rezolvată corect se acordă 22,5 puncte 

• Se acordă 10 puncte din oficiu 

 

SUCCES! 


